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Soal dan Solusi IRC Matematika 
Paket Soal untuk Indonesia Bagian Barat 

Tingkat Provinsi  
 

1. Diberikan 𝑃(𝑥) polinom berkoefisien kompleks sehingga 

𝑃(𝑥2)𝑃(𝑥 + 1) = 𝑃(𝑥)𝑃(𝑥2 + 1) 

Apabila 𝑃(0) ∙  𝑃(1)  =  −1. Nilai dari ∏ 𝑃(𝑘)2021
𝑘=−2020  adalah…. 

 

2. Asleigh, Gelisha, dan Saleigh sedang bermain kartu dimana masing-masing bertaruh 𝑥 

dolar. Dalam permainan ini, siapapun yang memenangkan sebanyak 6 pertandingan 

terlebih dahulu akan mendapatkan seluruh taruhan tersebut. Diketahui kemampuan 

bermain mereka bertiga sama, sehingga peluang memenangkan sebuah pertandingan 

untuk setiap orang pastilah 
1

3
 . Setelah bermain 10 pertandingan, Asleigh sudah menang 

5 kali, Gelisha 3 kali, dan sisanya dimenangkan Saleigh. Namun, mereka memutuskan 

untuk tidak bermain lagi sehingga uang yang mereka sudah kumpulkan akan didistribusi 

secara adil ke setiap pemain berdasarkan hasil permainan sementara. Berdasarkan 

ketentuan demikian, nilai dari 𝑥 supaya banyak dolar yang harus dibagikan kepada 

Saleigh adalah 155 dolar, tanpa pembulatan adalah…. 
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3. Banyaknya bilangan bulat 𝑛 sehingga 
4𝑛5+5𝑛4−19𝑛3+11𝑛2+2020𝑛−2021

4𝑛2−3𝑛−1
  merupakan bilangan 

bulat adalah…. 
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4. Diberikan segmen garis AB yang panjangnya 2021. Akan dikonstruksikan sebuah 

segitiga siku-siku dengan AB sebagai hipotenusanya, kemudian dikonstruksikan 

setengah lingkaran yang diameternya terletak pada segmen AB dan menyinggung 

kedua sisi selain sisi AB. Misalkan 𝑟 adalah jari-jari setengah lingkaran tersebut. Untuk 

semua segitiga siku-siku yang mungkin, jika nilai maksimum dari 𝑟 adalah M, maka nilai 

dari ⌊𝑀⌋ adalah…. 

 

5. Sebuah bilangan bulat tak-negatif 𝑁 bersisa 7 ketika dibagi dengan 30, bersisa 3 ketika 

dibagi dengan 143 dan bersisa 1 ketika dibagi dengan 2021. Tiga digit terakhir dari nilai 

N terkecil yang memenuhi adalah…. 
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6. Misalkan 𝑥, 𝑦 adalah dua bilangan real positif yang memenuhi 

 𝑥𝑦(𝑥 − 10)(𝑦 + 4) + 7𝑥(𝑥 − 10) + 28𝑦(𝑦 + 4) = 392. 

Nilai maksimum 𝑥 + 𝑦 tercapai ketika 𝑥 = 𝑥′ dan = 𝑦′ . Jika 𝑥′ − 𝑦′ = 𝑝 + 𝑞√𝑟 untuk 

𝑝, 𝑞, 𝑟 bilangan bulatdan 𝑟 tidak habis dibagi oleh bilangan kuadrat lebih besar dari 1, 

maka nilai dari 𝑝 + 𝑞 +  𝑟 adalah…. 
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7. Di dalam sebuah ujian 9 soal, setiap soal ada 2 buah pilihan, benar dan salah. Peluang 

Kirito menjawab setidaknya 5 soal dengan benar adalah 
𝑎

𝑏
  dimana 𝑎, 𝑏 bilangan asli 

sehingga 𝐹𝑃𝐵(𝑎, 𝑏) = 2. Nilai dari 𝑎 + 𝑏 adalah…. 

 

8. ABCD adalah sebuah segiempat konkaf di D sehingga ∠𝐵𝐶𝐷 = 78∘ , ∠𝐵𝐴𝐷 = 39∘, dan 

𝐵𝐶 = 𝐶𝐷 = 𝐷𝐴. Besar ∠𝐴𝐵𝐶 adalah…. 

 

9. Misalkan 𝑥 adalah bilangan real tak nol yang memenuhi √7𝑥3 + 6𝑥
7

= √
𝑥7−6𝑥

7

3
 . Hasil kali 

dari semua nilai 𝑥 yang mungkin adalah…. 
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10. Banyaknya cara memilih 3 orang perwakilan untuk lomba IRC dari sekumpulan 10 anak 

klub dengan catatan salah satu diantara 10 anak sudah pasti terpilih menjadi perwakilan 

adalah.... 

 

11. 𝑃(𝑥) merupakan polinomial kubik dengan koefisien real sehingga 𝑃(𝑥) memiliki 3 akar 

real berbeda. Jika diketahui bahwa 

• 𝑥 = 1 merupakan akar dari P(x) 

• Untuk setiap akar 𝑡 dari persamaan 𝑃(𝑥) = 0, kita punya 𝑃(2𝑡) = 𝑡.  

Nilai dari 𝑃(50) adalah…. 

 

12. Valen sedang bosan mengerjakan soal matematika, sehingga ia memutuskan untuk 

bermain dadu 4 sisinya (berbentuk limas segitiga). Apabila dalam tiga kali pelemparan 

dadu diketahui hasil lemparan keduanya adalah bilangan genap. Jika peluang Valen 

mendapatkan setidaknya satu angka 2 adalah 
𝑎

𝑏
 dimana 𝐹𝑃𝐵(𝑎, 𝑏) = 1, maka nilai dari 

𝑎2 + 𝑏2  adalah…. 
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13. Sebuah segitiga dikatakan menawan apabila salah satu besar sudutnya dua kali besar 

sudut lainnya. Diberikan sebuah segitiga menawan T dan salah satu sudut dari segitiga 

tersebut adalah 20° . Sudut terbesar yang mungkin dari segitiga T adalah…. 
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14. Diberikan sebuah barisan {𝑎𝑛}𝑛≥1 yang memenuhi persamaan dibawah ini  

𝑎𝑛+1 = {

1

𝑎𝑛
, jika 𝑛 genap

𝑎𝑛 + 1, jika 𝑛 ganjil

 

untuk setiap bilangan bulat 𝑛 ≥ 1. Jika 𝑎1 = 1 dan 𝑎2021 =
𝑝

𝑞
 dengan 𝑝, 𝑞 ∈ ℤ  dan 

(𝑝, 𝑞) = 1 . Digit terakhir dari 𝑝 + 𝑞 adalah…. 

 

15. Banyaknya cara menyusun angka 1,2,...,8 pada masing-masing titik sudut dari sebuah 

kubus sehingga perkalian dari sembarang 2 titik sudut yang terletak pada rusuk yang 

sama bernilai genap adalah…. (Penyusunan yang diperoleh dari merotasikan kubus 

dianggap sebagai penysunan yang sama.) 
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16. Apabila terdapat 𝑘 bilangan prima berbeda sehingga jumlah dari kuadrat bilangan-

bilangan tersebut adalah 712, maka nilai dari 𝑘 adalah…. 

 

17. Diberikan segitiga ABC dengan 𝐴𝐵 = 13, 𝐵𝐶 = 14, 𝐶𝐴 = 15 dan titik 𝐼 sebagai titik pusat 

lingkaran dalam segitiga ABC. Didefinisikan 𝑅∆𝑃𝑄𝑅 sebagai jari-jari lingkaran luar segitiga 

PQR. Jika nilai dari  
𝑅∆𝐴𝐵𝐼

𝐴𝐵
∙

𝑅∆𝐵𝐶𝐼

𝐵𝐶
∙

𝑅∆𝐶𝐴𝐼

𝐶𝐴
  bisa dinyatakan sebagai pq dengan 𝑝, 𝑞 ∈ ℤ dan 

𝐹𝑃𝐵(𝑝, 𝑞) = 1, maka nilai dari 𝑝 + 𝑞 adalah…. 
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18. Bilangan asli 𝑚 dikatakan 𝑙𝑢𝑐𝑢 apabila terdapat bilangan asli berbeda 𝑎 dan 𝑏 sehingga 

𝒮(𝑎𝑚) =  𝒮(𝑏𝑚), dan 𝐹𝑃𝐵(𝑎, 𝑏) = 1. Sebagai contoh, 3 𝑙𝑢𝑐𝑢 karena 𝒮(53) =  𝒮(125) =

8 = 𝒮(512) =  𝒮(83) dan 𝐹𝑃𝐵(5,8) = 1. Banyaknya bilangan asli 𝑚 ≤ 2021 yang lucu 

adalah…. 
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 Catatan: Kita definisikan 𝒮(𝑛) sebagai jumlah digit-digit dari 𝑛.   

19. Misalkan ABCD adalah suatu persegi panjang dan EFGH juga persegi panjang yang 

terletak di dalam ABCD seperti gambar di bawah.  

 

Apabila panjang AE,DH,CG berturut-turut adalah 1,4,8, maka panjang dari BF adalah…. 

 

20. Bilangan real terkecil 𝑎 sehingga 𝑥6 + 2𝑥5 −  3𝑥4 + 𝑎𝑥3 + 2𝑥2 + 4𝑥 + 1 ≥ 0 untuk 

sembarang bilangan real positif 𝑥 adalah…. 
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